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بعاد له قاعدتان دائريتان متوازيتان لهما نفس هي شكل ثلاثي الأ
 المساحة.

 

 

 المساحة الجانبية + ضعف مساحة القاعدة

 

 
𝟐 𝝅 𝒓𝟐 + 𝟐 𝝅 𝒓 𝒉  

 ارتفاع الأسطوانة            نصف قطر القاعدة                                

 

 

 

 

 

 الوحدة السابعة : 

 عادبإيجاد المساحة السطحية للأشكال ثلاثية الأ ولالدرس الأ

 أولًا: الأسطوانة:

 = المساحة السطحية للأسطوانة

 = المساحة السطحية للأسطوانة
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𝝅ادناه؟ استعمل ما المساحة السطحية للأسطوانة  = 𝟑. 𝟏𝟒  

 )قرب إجابتك إلى أقرب جزء من عشرة(    

 الاجابة

𝝅 = 𝟑. 𝟏𝟒            𝒓 = 𝟏 𝒎𝒎                   𝒉 = 𝟏𝟎 𝒎𝒎 
𝝅 𝒓𝟐 𝟐المساحة السطحية =  + 𝟐 𝝅 𝒓 𝒉 

= 𝟐(𝟑. 𝟏𝟒) (𝟏)𝟐 + 𝟐 (𝟑. 𝟏𝟒) (𝟏) (𝟏𝟎)  
≈ 𝟔𝟗. 𝟏 𝒎 𝒎𝟐 

 

 مثال 

𝝅ما المساحة السطحية للأسطوانة ادناه؟ استعمل  = 𝟑. 𝟏𝟒  

 )قرب إجابتك إلى أقرب جزء من عشرة(    

 الاجابة

𝝅 = 𝟑. 𝟏𝟒            𝒓 = 𝟑 𝒄𝒎                   𝒉 = 𝟓 𝒄𝒎 
 نعوض في قانون المساحة

𝝅 𝒓𝟐 𝟐المساحة السطحية للأسطوانة =  + 𝟐 𝝅 𝒓 𝒉 

= 𝟐(𝟑. 𝟏𝟒) (𝟑)𝟐 + 𝟐 (𝟑. 𝟏𝟒) (𝟑) (𝟓)  
𝑺. 𝑨 ≈ 𝟏𝟓𝟎. 𝟕 𝒄𝒎𝟐 

 

 مثال 
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 هو شكل ثلاثي الأبعاد له قاعدة دائرية واحدة ورأس واحد 

 

 
𝝅 𝒓 𝒍 +  𝝅 𝒓𝟐 

 ارتفاع السطح المائل        نصف القطر                      

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ثانياً: المخروط:

 المساحة الجانبية للمخروط =

𝝅ما المساحة السطحية للمخروط ادناه؟ ؟ استعمل  = 𝟑. 𝟏𝟒  

 )قرب إجابتك إلى أقرب جزء من عشرة(    
 الاجابة 

𝝅 = 𝟑. 𝟏𝟒            𝒓 = 𝟑 𝒇 𝒕                   𝒉 = 𝟒 𝒇𝒕 
𝑺 . 𝑨 = 𝝅 𝒓 𝒍 +  𝝅 𝒓𝟐  

=  (𝟑. 𝟏𝟒) (𝟑) (𝟒) +  (𝟑. 𝟏𝟒) (𝟑)𝟐 
𝑺 . 𝑨 ≈ 𝟔𝟓. 𝟗 𝒇 𝒕𝟐 

 

 مثال 
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  هي مجموعة من النقاط في الفضاء تبعد نفس المسافة عن المركز 

 

 
𝟒 𝝅 𝒓𝟐 

 نصف قطر الكرة                       

 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

 ثالثاً: الكرة:

 المساحة السطحية للكرة =

 𝝅ما المساحة السطحية للكرة أدناه بدلالة 

 الاجابة

𝒅 = 𝟐 𝒄𝒎  

𝒓 =  
𝟏

𝟐
 𝒅 = 𝟏 𝒄𝒎 

𝑺 . 𝑨 = 𝟒 𝝅 𝒓𝟐  
𝑺 . 𝑨 = 𝟒 𝝅 (𝟏)𝟐 
𝑺 . 𝑨 = 𝟒 𝝅 𝒄𝒎𝟐 

 

 مثال 
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 الارتفاع  ×مساحة القاعدة  =حجم المنشور  =

𝑽 = 𝑩 𝒉 

𝑽 = 𝑩         الحجم = 𝒉           مساحة القاعدة =  الارتفاع
𝑩بما أن: قاعدة الأسطوانة دائرية  = 𝝅 𝒓𝟐 

𝑽 =  𝝅 𝒓𝟐 𝒉 
 

 

 

 

 

 وللأالدرس ا حاول أن تحل

ما المساحة السطحية للمخروط أدناه؟ استعمل 
𝝅 =

𝟐𝟐

𝟕
 

 

 إيجاد حجم الأسطوانة لثانيالدرس ا

 حجم الأسطوانة

 𝝅لالة ما حجم الأسطوانة الموضحة أدناه؟ اكتب إجابتك بد

 
 الاجابة

𝑩 = 𝟒 𝝅 𝒎 𝒎𝟐        ،          𝒉 = 𝟏𝟎 𝒎𝒎  

𝑽 = 𝑩 𝒉 
𝑽 = 𝟒 𝝅 (𝟏𝟎) 

𝑽 = 𝟒𝟎 𝝅 𝒎𝒎𝟑 
 

 مثال 
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أوجد  𝒄𝒎𝟑 𝟑𝟎𝟎وهذا =  𝒎𝒍 𝟑𝟎𝟎حجم عبوة عصير التفاح 
 طول نصف قطر العبوة؟

𝝅استعمل   = 𝟑.  عشرة()قرب إجابتك إلى أقرب جزء من   𝟏𝟒
 

 الاجابة

𝑽 = 𝑩 𝒉 
 بالتعويض

𝟑𝟎𝟎 =  𝝅 𝒓𝟐 (𝟏𝟒) 

𝟑𝟎𝟎 =  (𝟑. 𝟏𝟒) 𝒓𝟐 (𝟏𝟒) 
𝟑𝟎𝟎 = 𝟒𝟑. 𝟗𝟔 𝒓𝟐  

𝟑𝟎𝟎

𝟒𝟑. 𝟗𝟔
=

𝟒𝟑. 𝟗𝟔 𝒓𝟐

𝟒𝟑. 𝟗𝟔
 

𝒓𝟐  ≈ 𝟔. 𝟖𝟐 
𝒓 ≈ 𝟐. 𝟔 

.𝟐طول نصف قطر العبوة يساوي  𝟔 𝒄𝒎   تقريبا 

 

 مثال 

𝝅تفاع التقريبي للأسطوانة أدناه؟ استعمل ما الار = 𝟑. 𝟏𝟒  
 )قرب إجابتك إلى أقرب جزء من عشرة(

 

 الاجابة

𝝅 = 𝟑. 𝟏𝟒       ،           𝑽 = 𝟑𝟏𝟒         ،         𝒓 = 𝟏𝟎𝒎         ،      𝒉 = ? 𝒎 

  𝑽 = 𝑩 𝒉 
 بالتعويض

𝑽 =  𝝅 𝒓𝟐 𝒉 

𝟑𝟏𝟒 =  (𝟑. 𝟏𝟒) (𝟏𝟎)𝟐 𝒉 
𝟑𝟏𝟒 = 𝟑𝟏𝟒 𝒉  

 

 مثال 

43.96بالقسمة على   

314بالقسمة على   
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= 𝟏

𝟑
 حجم الأسطوانة 

𝑽 =
𝟏

𝟑
 𝑩 𝒉 

𝑽 = 𝑩       الحجم = 𝒉    مساحة قاعدة المخروط =  ارتفاع المخروط

𝑽 =
𝟏

𝟑
 𝝅 𝒓𝟐 𝒉 

نصف قاعدة الخروط   = 𝒓  

 

𝟑𝟏𝟒

𝟑𝟏𝟒
=

𝟑𝟏𝟒 𝒉

𝟑𝟏𝟒
 

𝒉 = 𝟏 

 متر 1الارتفاع التقريبي للأسطوانة يساوي  إذ ا

 

 الدرس الثاني حاول أن تحل

𝝅ما حجم الأسطوانة أدناه؟ استعمل  = 𝟑. 𝟏𝟒  
 )قرب إجابتك إلى أقرب جزء من عشرة(

 

 إيجاد حجم المخروط لثالثالدرس ا

 حجم المخروط
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𝝅أوجد حجم المخروط أدناه؟ قدر باستعمال  = 𝟑. )قرب   𝟏𝟒
 إجابتك إلى أقرب جزء من عشرة(

 
 الاجابة

𝝅 = 𝟑. 𝟏𝟒          ،         𝒍 = 𝟒𝟏 𝒎𝒎         ،      𝒉 =  𝟒𝟎 𝒎𝒎 

  𝒓من نظرية فيثاغورث نوجد   

𝒓 = √𝒍𝟐 −  𝒉𝟐 

𝒓 = √(𝟒𝟏)𝟐 −  (𝟒𝟎)𝟐 
𝒓 = 𝟗 

𝑽 =
𝟏

𝟑
 𝝅 𝒓𝟐 𝒉 

𝑽 =
𝟏

𝟑
 (𝟑. 𝟏𝟒) (𝟗)𝟐 (𝟒𝟎) 

𝑽 ≈ 𝟑𝟑𝟗𝟏. 𝟐 𝒎𝒎𝟑 
 

 مثال 
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.𝟏إذا كان محيط قاعدته  𝝅ما حجم المخروط أدناه بدلالة  𝟒 𝝅 𝒇 𝒕 

 

 الاجابة

 القاعدة على شكل دائرة

𝑪 = 𝟐 𝝅 𝒓 

𝟏. 𝟒 𝝅 = 𝟐 𝝅 𝒓 
 

 

𝟏. 𝟒 𝝅

𝟐 𝝅
=

𝟐 𝝅 𝒓

𝟐 𝝅
 

𝒓 = 𝟎. 𝟕 𝒇𝒕           𝒉 = 𝟐. 𝟕 𝒇𝒕 
 نعوض في قانون الحجم 

𝑽 =
𝟏

𝟑
 𝝅 𝒓𝟐 𝒉 

𝑽 =
𝟏

𝟑
 𝝅(𝟎. 𝟕)𝟐 (𝟐. 𝟕) 

𝑽 ≈ 𝟎. 𝟒𝟒𝟏 𝝅 𝒇𝒕𝟑 
 

 مثال 

 الدرس الثالث حاول أن تحل

ومحيط  𝒇𝒕 𝟑حفرة مخروطية الشكل عمقهاً 
𝝅ما حجم الحفرة؟ استعمل  𝒇𝒕 𝟒𝟒قاعدتها  =  

𝟐𝟐

𝟕
 

 

 للطرفين 𝝅 𝟐على  نقسم
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 )حجم المخروط( 2 =

𝑽 = 𝟐 (
𝟏

𝟑
 𝑩 𝒉) 

𝑽 =
𝟐

𝟑
 𝑩 𝒉 

𝑽 =
𝟐

𝟑
 𝝅 𝒓𝟐 𝒉 

 )ارتفاع الكرة = ضعف طول نصف قطرها(

𝑽 =
𝟐

𝟑
 𝝅 𝒓𝟐 (𝟐𝒓) 

𝑽 =
𝟒

𝟑
 𝝅 𝒓𝟑  

 

 

 

 

 

 إيجاد حجم الكرة الدرس الرابع

 حجم الكرة:
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أوجد حجم كرة القدم مقرباً الإجابة إلى أقرب عدد كلي استعمل 
𝝅 = 𝟑. 𝟏𝟒 

 
 الاجابة

𝑺 . 𝑨 = 𝟏𝟓𝟏𝟗. 𝟕𝟔 
𝑺 . 𝑨 = 𝟒𝝅 𝒓𝟐 

𝟏𝟓𝟏𝟗. 𝟕𝟔 = 𝟒 (𝟑. 𝟏𝟒) 𝒓𝟐  
 

 

𝟏𝟓𝟏𝟗. 𝟕𝟔

𝟒 (𝟑. 𝟏𝟒)
=

𝟒 (𝟑. 𝟏𝟒) 𝒓𝟐

𝟒 (𝟑. 𝟏𝟒)
 

𝒓𝟐 = 𝟏𝟐𝟏 
𝒓 = 𝟏𝟏 

𝑽 =
𝟒

𝟑
 𝝅 𝒓𝟑 

𝑽 =
𝟒

𝟑
 (𝟑. 𝟏𝟒) (𝟏𝟏)𝟑 

𝑽 ≈ 𝟓𝟓𝟕𝟐. 𝟒𝟓  

 تقريبا   𝒄𝒎𝟑 𝟓𝟓𝟕𝟐حجم كرة القدم يساوي  اذ  إ

 

 مثال 

 

.𝟑) 𝟒نقسم على  𝟏𝟒) 
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.𝟖𝟎𝟑ا السطحية كرة مساحته 𝟖𝟒 𝒄𝒎𝟐  تقريباً. ما حجمها؟
𝝅استعمل  = 𝟑. 𝟏𝟒 

 )وقرب الإجابة إلى أقرب عدد كلي(
 

 الاجابة

𝑺 . 𝑨 = 𝟖𝟎𝟑. 𝟖𝟒 
𝑺 . 𝑨 = 𝟒𝝅 𝒓𝟐 

𝟖𝟎𝟑. 𝟖𝟒 = 𝟒 (𝟑. 𝟏𝟒) 𝒓𝟐  
 

 

𝟖𝟎𝟑. 𝟖𝟒

𝟒 (𝟑. 𝟏𝟒)
=

𝟒 (𝟑. 𝟏𝟒) 𝒓𝟐

𝟒 (𝟑. 𝟏𝟒)
 

𝒓𝟐 = 𝟔𝟒 
𝒓 = 𝟖 𝒄𝒎 

𝑽 =
𝟒

𝟑
 𝝅 𝒓𝟑 

𝑽 =
𝟒

𝟑
 (𝟑. 𝟏𝟒) (𝟖)𝟑 

𝑽 ≈ 𝟐𝟏𝟒𝟒 𝒄𝒎𝟑  

 

 مثال 

 الدرس الرابع حاول أن تحل

𝝅أوجد حجم الشكل أدناه؟ استعمل  = 𝟑. 𝟏𝟒 
 )وقرب الإجابة إلى أقرب عدد كلي(

 

.𝟑) 𝟒نقسم على  𝟏𝟒) 
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 :تمارينحل ال

 وللأالدرس ا حاول أن تحل

ية للمخروط أدناه؟ استعمل ما المساحة السطح
𝝅 =

𝟐𝟐

𝟕
 

 
 الاجابة

𝝅 =  
𝟐𝟐

𝟕
                        𝒓 = 𝟕 𝒄𝒎                        𝒍 = 𝟏𝟑 𝒄𝒎 

𝑺 . 𝑨 = 𝝅 𝒓 𝒍 +  𝝅 𝒓𝟐  

=  (
𝟐𝟐

𝟕
) (𝟏𝟑) (𝟕) +  (

𝟐𝟐

𝟕
) (𝟕)𝟐 

𝑺 . 𝑨 ≈ 𝟒𝟒𝟎 𝒄𝒎𝟐 
 

𝝅 =  𝟑. 𝟏𝟒                        𝒉 = 𝟒                        𝒄 = 𝟐𝟐. 𝟒 
 نعوض في قانون محيط الدائرة: 

𝑪 = 𝟐 𝝅 𝒓 

𝟐𝟐. 𝟒 = 𝟐 (𝟑. 𝟏𝟒) 𝒓 
𝟐𝟐. 𝟒 = 𝟔. 𝟐𝟖 𝒓 

.𝟔بالقسمة على  𝟐𝟖 

𝟐𝟐. 𝟒

𝟔. 𝟐𝟖
=

𝟔. 𝟐𝟖 𝒓

𝟔. 𝟐𝟖
 

𝒓 ≈ 𝟑. 𝟔 

 

 ثانيلالدرس ا حاول أن تحل

𝝅حجم الأسطوانة أدناه؟ استعمل ما  = 𝟑. 𝟏𝟒  
 )قرب إجابتك إلى أقرب جزء من عشرة(

 

 الاجابة
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𝑽 = 𝑩 𝒉 
𝑽 =  𝝅 𝒓𝟐 𝒉 

𝑽 =  (𝟑. 𝟏𝟒) (𝟑. 𝟔)𝟐 (𝟒) 
𝑽 ≈ 𝟏𝟔𝟐. 𝟖 𝒄𝒎𝟑 

 

 الدرس الثالث حاول أن تحل

ما حجم الحفرة؟  𝒇𝒕 𝟒𝟒ومحيط قاعدتها  𝒇𝒕 𝟑حفرة مخروطية الشكل عمقهاً 
𝝅استعمل  =  

𝟐𝟐

𝟕
 

 
 ابةالاج

  𝒓نستعمل قانون محيط القاعدة لنوجد 

𝑪 = 𝟐 𝝅 𝒓 

𝟒𝟒 = 𝟐 (
𝟐𝟐

𝟕
)  𝒓 

𝟒𝟒 =
𝟒𝟒

𝟕
 𝒓 

نضرب الطرفين في  
𝟕

𝟒𝟒
 

𝒓 = 𝟕 

 نعوض في قانون الحجم: 

𝑽 =
𝟏

𝟑
 𝝅 𝒓𝟐 𝒉 

𝑽 =  
𝟏

𝟑
(

𝟐𝟐

𝟕
) (𝟕)𝟐 (𝟑) 

𝑽 ≈ 𝟏𝟓𝟒 𝒇𝒕𝟑 
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 الدرس الرابع حاول أن تحل

𝝅استعمل  أوجد حجم الشكل أدناه؟ = 𝟑. 𝟏𝟒 
 )وقرب الإجابة إلى أقرب عدد كلي(

 
 الاجابة

 نوجد حجم الكرة:

𝒅 = 𝟏𝟒                                         𝒓 = 𝟕 

𝑽 =
𝟒

𝟑
 𝝅 𝒓𝟑 

𝑽 =
𝟒

𝟑
 (𝟑. 𝟏𝟒) (𝟕)𝟑 

𝑽 ≈ 𝟏𝟒𝟑𝟔 𝒄𝒎𝟑  

 ثم نوجد نصف حجم الكرة:  
𝟏

𝟐
 𝑽 =  

𝟏𝟒𝟑𝟔

𝟐
= 𝟕𝟏𝟖 𝒄𝒎𝟑  

 نوجد حجم المخروط:

 من خلال نظرية فيثاغورث 𝒉نوجد 

𝒉 = √𝒍𝟐 −  𝒓𝟐 

𝒉 = √(𝟏𝟕)𝟐 −  (𝟕)𝟐 
𝒉 = 𝟏𝟓. 𝟓 

 نعوض في قانون حجم المخروط

𝑽 =
𝟏

𝟑
 𝝅 𝒓𝟐 𝒉 

𝑽 =
𝟏

𝟑
 (𝟑. 𝟏𝟒) (𝟕)𝟐 (𝟏𝟓. 𝟓) 

𝑽 ≈ 𝟕𝟗𝟓 𝒄𝒎𝟑 
 حجم الشكل = حجم المخروط + نصف حجم الكرة 

 = 𝟕𝟗𝟓 + 𝟕𝟏𝟖 = 𝟏𝟓𝟏𝟑 𝒄𝒎𝟑 

 


